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on retire I'origine d’un repére, il reste sa base (', ).

Définitions-propriétés

On dit que les vecteurs e_{, e_2>, ceey e forme une base d’un espace vectoriel si pour chaque
vecteur T, il existe un et un seul n-uplet de nombres réels (x1,x2,...,xn) tel que
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m =x1ei + x2e3 + ...+ xnen.

o Les n réels (x1,x2,...,xn) sont les coordonnées du vecteur 7% dans la base
— ~—>
a=(ef,e3,...,en).

@ On note (m)a les coordonnées du vecteur 77 dans la base c.

o Dans le plan, pour que deux vecteurs forment une base, il faut et il suffit qu'ils ne
soient pas colinéaires

e Un espace vectoriel n’ayant pas de base est dit de dimension infini.

@ Si un espace vectoriel a une base, alors toutes les bases de cet espace vectoriel ont le
méme nombre de vecteurs.

@ Un espace vectoriel est dit de dimension n s'il admet une base de n vecteurs.

@ Le plan vectoriel est un espace vectoriel de dimension 2.
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La matrice de passage est dite contravariante pour les coordonnées.

Alors pourquoi ce nom?

P = (4 ) ()= (L) =@,
D=4 ) 6) =)=,
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[I. Changement de bases.

-‘@’- Propriété
| @), = P2

s
Ainsi : (T)_ = (ipgi)%% (i) et (¥);= < %;Pg@ (g?; = (12>

=N

La matrice de passage de la base « a la base 3 transforme les coordonnées exprimée dans la
base B d'un vecteur a celles exprimées dans la base « : ¢ca marche a I'envers!

La matrice de passage est dite contravariante pour les coordonnées.

Alors pourquoi ce nom?

P = (4 ) ()= (L) =@,
D=4 ) 6) =)=,

A réfléchir!...

M. Drouot Repéres affines et Bases vectorielles. 8/3



[I. Changement de bases.

Calculons : Pfng‘ =
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[I. Changement de bases.
1 -1 i1
Calculons : Pfng‘ = < ) ( 2 2
-1 -1 1
2
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[I. Changement de bases.
1 -1 L1
Calculons : Pfng‘ = ( ) ( 2 2 ( )
-1 -1 1
-\@’- Propriété

| PaB est la matrice inverse de Pg.
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[I. Changement de bases.
1 -1 L1 1 ...
Calculons : Pfng‘ = 2 2
-1 -1 1

-\?’- Propriété

| PaB est la matrice inverse de Pg.
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[I. Changement de bases.
1 -1 i1
Calculons : Pfng‘ = 2 2
-1 -1 1
N .
-@-Proprlété

| PaB est la matrice inverse de Pg.

M. Drouot

Repéres affines et Bases vectorielles.



[I. Changement de bases.
1 -1 i1
Calculons : Pfng‘ = 2 2
-1 -1 1
N .
-@-Proprlété

| PaB est la matrice inverse de Pg.
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[I. Changement de bases.
1 -1 L1 10
Calculons : Pfng‘ = 2 2
-1 -1 1 0 1

-\?’- Propriété

| PaB est la matrice inverse de Pg.
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Repéres affines et Bases vectorielles.



[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Base a = (7, ?) Base 8 = (W, )

Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3.
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Base a = (7, ?) Base 8 = (W, )

Ae Ae
© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3.

(?), =

@
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Base a = (7, ?) Base 8 = (W, )

Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3.

(@)= (") et (7). -
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Base a = (7, ?) Base 8 = (W, )

Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3.

(), = (,02) et (V), = <_11> donc
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Matrice de passage de
7) _— > Base 8 = (W, )

la base « a la base 3 : P,

T’NT - > T‘ﬁt S

Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3. 7) (ﬁ)
(e «@

D= ()= (Pameri=( 4 )
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:
Matrice de passage de
7) —_— Base 8 = (W, )

la base « a la base 3 : P,

T’NT - > T‘wt S

Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3. 7) (7)
0 -1 s o 1"
(@)= (%)@= (aoncrt=( %, )

@ Détermine la matrice de passage de la base 3 a la base a.
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Matrice de passage de
7) —_— Base 8 = (W, )
la base @ a la base 3 : P(‘d

>
T’HT -

Ae Ae
© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3. 7) (7)
(e «@
0 -1 3 0 ~1
(@)= (%)@= (aoncrt=( %, )
@ Détermine la matrice de passage de la base 3 a la base a.

(1)5:
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Matrice de passage de
- — P &
Base a = (7, j ", Baseﬁ:(?,?)
la base @ a la base 3 : P(‘l
| = >
i
sl
Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3. 7)

« (7)(7/

10 () - (Do)

@ Détermine la matrice de passage de la base 3 a la base a.
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Matrice de passage de
- — P &
Base a = (7, j ", Baseﬁ:(?,?)
la base @ a la base 3 : P(‘l
| = >
i
sl
Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3. 7)

« (7)(7/

(), = (,02) et (V), = <_11> donc P§ = ( —02 71] )

@ Détermine la matrice de passage de la base 3 a la base a.

@,= (1) G- () aon
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

Matrice de passage de
- — P &
Base a = (7, j ", Baseﬁ:(?,?)
la base @ a la base 3 : P(‘l
| = >
i
sl
Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3. 7)

« (7)(7/

(), = (,02) et (V), = <_11> donc P§ = ( —02 71] )

@ Détermine la matrice de passage de la base 3 a la base a.

(7)5 = (%) et (7})5 = <0é> donc Pg =
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

— Matrice de passage de
J >

. Base 8 = (W, )
la base @ a la base 3 : Pf

>
T’HT -

Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 3. 74 (ﬁ)
«@

D= ()= (Pameri=( 4 )

@ Détermine la matrice de passage de la base 3 a la base a.

D= (75) o« @ra= () eoners = ( 1 B )
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[I. Changement de bases.

Exercice n° 1:

JE— Matrice de passage de
Base a = (7, j ", Baseﬁ:(?,?)
la base @ a la base 3 : P(‘l
T’HT = >
| — sl
T

Matrice de passage de
~—mr

la base 3 a la base o : P%\

Ae Ae

© Détermine la matrice de passage de la base a a la base 8. (o

)o (@)

(), = (02) et (V), = <_11> donc P§ = ( —02 711 )

@ Détermine la matrice de passage de la base 3 a la base a.

(Vs (D
(= (Do)
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base a = (7, j) —_— Base 8 = (W, )
la base o a la base 3 : ),

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ae Ae

-1
—2

© Sachant que (ﬁ)ﬁ (

), calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base a = (7, j) —_— Base 8 = (W, )
la base o a la base 3 : ),

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ae Ae

-1
—2

(AB), = PL(AB),, =

© Sachant que (ﬁ)ﬁ (

), calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ae Ae

© Sachant que (ﬁ)ﬁ (:;) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.

@d), =re@s), = (% 1) (%) -
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ae Ae

© Sachant que (ﬁ)ﬁ (:;) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.

@b, =ean), = (% ) (3)= ()
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ao——>e Ao— e

oy

B

© Sachant que (ﬁ)ﬁ

/N

—1 . . .
9) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.

@b, =ean), = (% ) (3)= ()

M. Drouot Repéres affines et Bases vectorielles. 11/3



[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ao——>e Ao— e

oy

B

© Sachant que (ﬁ)ﬁ

/N

:;) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.
B 0 -1 -1 2
o, -, (1, ) () - ()

@ Sachant que (@)a (g) calcule ses coordonnées dans la base 3, puis place le point C.
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) _ Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ao——>e Ao— e
B B

2
@b, =ean), = (% ) (3)= ()

@ Sachant que (@)a (g) calcule ses coordonnées dans la base 3, puis place le point C.

(BC), = Pg(BO), =

o

© Sachant que (ﬁ) ( 1), calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ao——>e Ao— e

oy

B

© Sachant que (ﬁ)ﬁ

—1 . . .
9) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.

@b, =ean), = (% ) (3)= ()

@ Sachant que (@)a (g) calcule ses coordonnées dans la base 3, puis place le point C.

(BO), = Py (BO),, = <_1 f) @ -

/N
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

Ao——>e Ao— e

oy

B

© Sachant que (ﬁ)ﬁ

—1 . . .
9) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.

@b, =ean), = (% ) (3)= ()

@ Sachant que (@)a (g) calcule ses coordonnées dans la base 3, puis place le point C.

== (4 ) ()= ()
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/N



[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

A A

oy

B

© Sachant que (ﬁ)ﬁ

—1 . . .
9) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.

@b, =ean), = (% ) (3)= ()

@ Sachant que (@)a (g) calcule ses coordonnées dans la base 3, puis place le point C.

== (4 ) ()= ()
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[I. Changement de bases.

= = Matrice de passage de
Base o= (7, §) —_— Base 8 = (W, )

la base o a la base 3 : P(?

Il e >

Matrice de passage de

la base 3 a la base o : P,?‘

A A

oy

B

© Sachant que (ﬁ)ﬁ

—1 . . .
9) calcule ses coordonnées dans la base «, puis place le point B.

@b, =ean), = (% ) (3)= ()

@ Sachant que (@)a (g) calcule ses coordonnées dans la base 3, puis place le point C.

== (4 ) ()= ()

M. Drouot Repéres affines et Bases vectorielles. 11/3

/N



[I. Changement de bases.

@& L .
%@ Définition:
| On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

M. Drouot Repéres affines et Bases vectorielles. 12/3



[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 —1
v (L)
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?

Pg est la matrice de passage de la base « a la base 3.
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?
Pg est la matrice de passage de la base « a la base 3.

-1

. —1
{6 Ju—
OOnsaltquePﬂ_(a 1

) . Détermine a.
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?

Pg est la matrice de passage de la base « a la base 3.

-1

. —1 .
[0 — A
@ On sait que P/B = ( a 1). Détermine a.

On sait que P(/ng = I soit
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?

Pg est la matrice de passage de la base « a la base 3.

-1
-1

. B pa . 1 -1 -1 -1\
On sait que P4 Pﬂ = I soit (72 1 ) ( 0 1)~

@ On sait que Pg = (;1 ) Détermine a.
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?

Pg est la matrice de passage de la base « a la base 3.

. -1 -1 .
[0 — A
@ On sait que P/B = ( a 1). Détermine a.

. B pa . 1 -1 -1 -1\ _ (/1 0
OnsaltquePaPﬂ_Ismt (72 1><a )= \o 1)
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?

Pg est la matrice de passage de la base « a la base 3.

. -1 -1 .
[0 — A
@ On sait que P/B = ( a 1). Détermine a.

. B pa . 1 -1 -1 -1\ _ (/1 0
OnsaltquePaPﬂ_Ismt (72 1><a )= \o 1)

Ainsi, =2 x (=1)+1Xxa=0
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice
de passage est
s (1 -1
= )

o Pf est la matrice de passage de quelle base a quelle base ?

Pg est la matrice de passage de la base « a la base 3.

. -1 -1 .
[0 — A
@ On sait que P/B = ( a 1). Détermine a.

. B pa . 1 -1 -1 -1\ _ (/1 0
OnsaltquePaPﬂ_Ismt (72 1><a )= \o 1)

Ainsi, =2 x (—=1)+ 1 xa=0d'ot a = —2.
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 —1
(L)

© Soient (@) _ = < et (b )ﬁ = (_12) Détermine (7)[5 et (?)a
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 -1
w7
et (7)), = (‘12). Determine (), et (7).,

© Soient (7)a = <

(?)5 =
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%@ Définition:
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 —1
(L)
© Soient (@) _ = <

@, =r@.= (5 1) ()=
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 —1
(L)

), = (_12) Détermine (@) , et (3),,.

@,=r@.= (5 1) (3)- ()
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[I. Changement de bases.

@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 —1
(L)

(2) et (3), = (‘12). Determine (), et (7).,

(%)

—
&
@

Il
<3
—

)
~—
Q

|

T
N =
[
— =
N——
oy
N =
N———
Il
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 —1
(L)

—
&
@

Il
<3
—

)
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
s (1 —1
(L)
1

@ Soient (7)a = <2) et (?)ﬁ = (_12) Détermine (7)6 et (?)a

—
&
@

Il
<3
—

8]
~—
Q

Il

T
N =
[
— =

N——
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=)
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[I. Changement de bases.

@& L .

%@ Définition:

On appelle base canonique d’'un espace vectoriel, une base qui se présente de maniére natu-|
relle.

Exercice n° 2: Soit « la base canonique du laboratoire, et 8 = (7,7) une base dont la matrice

de passage est
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