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fAttentmn !

Un vecteur a des coordonnées dans une base.
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o les coordonnées du vecteurs OZ dans la base 3 sont appelées les coordonnées du
point A dans le repére (O, el,e3,. .. ,e_>n).
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Exemple n° 4 : Dans R2, étudions les solutions de I'équation x + 2y = 0. Notons ? I'ensemble
des vecteurs solutions de cette équation.
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Ainsi, ? est sous-espace vectoriel de R? engendré par le vecteur u = (-2, 1). ? est la droite
vectorielle dirigée par .
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Complément : En géométrie affine, considérons les deux droites (D) et (€) suivantes :
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[I. Sous-espaces affines et systémes d'équations linéaires

Exemple n°5 :Dans R3, étudions les solutions de I'équation = — 2z = 0.
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[I. Sous-espaces affines et systémes d'équations linéaires

Exemple n°5 :Dans R3, étudions les solutions de I'équation 2 — 2z = 0. On est
dans R?, donc cette équation & trois inconnues : x, y, et z. Notons ? I'ensemble
des vecteurs solutions de cette équation.
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Ainsi, F =RY +RY
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[I. Sous-espaces affines et systémes d'équations linéaires

P=A+TF

‘3=5=ﬁ:RY+R7:?‘

R=C+F
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[I. Sous-espaces affines et systémes d'équations linéaires

ﬁPrOpriété:

L'intersection de deux sous-espaces vectoriels d'un espace vectoriel E est un
sous-espaces vectoriel de E.
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%f Démonstration

Notons ? et 8 ses deux sous-espaces vectoriels, et ﬁ = F N 8 leur inter-
section.

Etant donnés deux vecteurs i et ¥ de ﬁ et al + bW une combinaison
linéaire de @ et ¥. Il suffit de démontrer que a @ + b € ﬁ :

° ? est un espace vectoriel, U € ? et U € ? donc a + bW € ?;
° 8 est un espace vectoriel, U € 8 et U € 8 donc a@ + b7 € 8;
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[I. Sous-espaces affines et systémes d'équations linéaires

Exemple n° 6 : Dans R?, étudions les solutions du systéme

2v —y+22=0
—6r+3y+22=0
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Ainsi, F=R7 =PnQ
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=\
L]
| A+P=B+P, c+P=D+P,A+0=B+0,etC+3=D+0

c+P

Ry
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[I. Sous-espaces affines et systémes d'équations linéaires

@) Des espaces affines aux espaces vectoriels

~

a11r1  + aijx; + ... 4+ aipze | =| b1
aq,1T1 + a; jTj + ... 4+ Qi nTj = b;
an,1Tn + An, L5 + cee + An nTn =| bn

Partie vectorielle

Partie affine

En Géomeétrie affine, les solutions d'un systéme d’'équations linéaires forment un sous-espace
affine (droite, plans, etc.), dont le sous-espace vectoriel associé est I'ensemble des vecteurs
solutions du systéme avec un second membre nul.

M. Drouot
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